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Пусть задан источник дискретных сообщений основного (ИДСОК) и вторичного каналов (ИДСВК) связи полностью определяемый алфавитом 
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 заданного объема 
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 (в общем случае можно считать, что 
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), распределением  априорных вероятностей 
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 заданных на последовательностях 
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) произвольной длины n – для основного и m – для вторичного источников дискретных сообщений, при этом n>>m. Исходным также является условие, что источники дискретных сообщений допускают некоторую потерю информации. Так как алфавиты источников дискретных сообщений одинаковы и сами источники сообщений допускают потерю информации, рассмотрим композицию последовательностей 
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 и 
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 с образованием новой последовательности 
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 длины m в виде
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где 
[image: image13.wmf]o

 – знак композиции. Композиция заключается в замене символов последовательности 
[image: image14.wmf]x

 на символы последовательности 
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 по некоторому неизвестному правилу. Модель формирования вторичного канала связи в цифровой ТС изображена на рис. 3.1.1.
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Рис. 3.1.1. Модель формирования вторичного канала связи в цифровой ТС
Необходимо определить правило (алгоритм) (3.1.1), обеспечивающее минимизацию квадратичной формы (функционала) вида
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где символами 
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 обозначены соответственно i-е элементы последовательностей 
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; М{} – знак математического ожидания, при условии выделения из 
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 последовательности 
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 дополнительного канала связи на приемной стороне ТС.
3.2. Синтез вторичного канала связи на основе нелинейного функционального преобразования его вероятностных характеристик

Решение задачи синтеза дополнительного канала связи будем проводить, используя методологию детерминированного безынерционного функционального преобразования случайных процессов [35, 43]. Преимуществом предлагаемого способа формирования сигнала вторичного канала является относительная простота его реализации.
Рассматривая более общий случай, положим, что объем алфавита источника дискретных сообщений 
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 можно рассматривать в качестве случайных процессов, которые обозначим соответственно через 
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, где аргумент i указывает на номер символа в соответствующей последовательности. Для разработки алгоритма синтеза вторичного канала связи нам понадобятся следующие утверждения.

Опираясь на результаты теоретического исследования случайных процессов 
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, удовлетворяющих ограничению (3.1.2), можно предложить метод синтеза вторичного канала связи на основе модифицированного алгоритма Тихонова В.И. преобразования заданной плотности вероятности в требуемую. Основная идея алгоритма заключается в преобразовании вероятностных характеристик сигнала вторичного канала так, чтобы они соответствовали вероятностным характеристикам сигнала основного канала с учетом дополнительного выполнения ограничения (3.1.2).

Вначале рассмотрим случай, когда исходный процесс 
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 характеризуется равномерным распределением, т.е. плотность вероятности 
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). Исходный процесс (последовательность) 
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 описывается произвольной интегральной функцией распределения 
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. Алгоритм синтеза может состоять из следующих шагов.

1. Интервал [a, b] разбивается на N участков (подынтервалов) 
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2. Осуществляется поиск номера участка, которому принадлежит i-тое значение исходного случайного процесса 
[image: image42.wmf](

)

i

x

. Допустим, что 
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3. i-е значение 
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 случайного процесса вторичного источника сообщений преобразуется в равномерный при помощи известной формулы [35]
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Далее 
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 подставляется в 
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 вместо i-го значения этой последовательности. При этом образуется новый процесс 
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. Параметры формулы (3.2.7) также должны сохраняться в 
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 в менее информативных позициях этой последовательности. Последнее утверждение возможно, потому что длина 
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 и может определяться протоколом межсистемного взаимодействия дискретных ТС.

Нетрудно видеть, что разработанный алгоритм обеспечивает также возможность выделения 
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 из последовательности 
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 путем использования на приемной стороне ТС следующей формулы по каждой i-той выборке
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где 
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 – функция, обратная функции 
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Обоснование разработанного алгоритма достаточно очевидно. Так, если 
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 принадлежит произвольному подынтервалу интервала [a,b], то с вероятностью единица 
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 также будет принадлежать этому интервалу, что удовлетворяет свойству (3.2.4). При этом процесс 
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 имеет равномерное распределение, как и исходный 
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На основании проведенного математического моделирования разработанного алгоритма образования вторичного канала получено, что чем меньше участки разбиения диапазона значений 
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, т.е. чем больше N, тем меньше величина функционала J. На рис. 3.2.1 приведены графики исходного равномерно распределенного процесса 
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, преобразуемого гауссовского процесса 
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 вторичного канала связи, а также процессов 
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, полученных в соответствии с разработанным алгоритмом для разных N. Из рисунков видно, что с увеличением N, процесс 
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 по своей форме все больше похож на исходный.

На рис. 3.2.2 приведена зависимость величины функционала J от N. Из него видно, что с возрастанием N величина J стремится к 0.

[image: image90.wmf]0

50

100

150

200

250

300

1

2

4

8

16

32

64

128

256

512

1024

N

J


[image: image91.wmf](

)

i

h

Рис. 3.2.1

Рис. 3.2.2

В случае, если исходный случайный процесс 
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 характеризуется произвольной интегральной функцией распределения 
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, то алгоритм синтеза вторичного канала связи может состоять из 3 этапов:

1) Преобразовать 
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 в случайный процесс с равномерным распределением.

2) Применить разработанный алгоритм синтеза 
[image: image69.wmf](
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.

3) Произвести обратное преобразование последовательности 
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 в случайный процесс с распределением 
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 с использованием формулы (3.10).

При практической реализации описанного алгоритма необходимо решить вопрос о размещении в модифицированном основном сигнале служебной информации, необходимой для восстановления вторичного сигнала. Служебная информация состоит из двух частей: информации о законе распределения и информации о том, из какого интервала был преобразован каждый отсчет модифицированного основного сигнала. Данная информация должна размещаться в тех участках основного сигнала, изменение которых будет наименее заметно (для видео- и аудиофайлов) или наиболее приемлемо (для цифровой информации общего назначения), т.е., например, в наименее значащих разрядах.

3.3. Разработка алгоритма синтеза вторичного канала связи на основе бинарных логических преобразований

Главная идея предлагаемого алгоритма заключается в замещении подпоследовательностей основного канала подпоследовательностями вторичного канала (их в дальнейшем будем называть группами), к которым применяется некоторая бинарная логическая функция, позволяющая минимизировать искажения основного канала в результате этого замещения. Особенностью предлагаемого алгоритма является, что вместо традиционной десятичной алгебры с функциями распределения будут применяться функции булевой алгебры, что позволит устранить вычислительные ошибки и добиться большего быстродействия алгоритма, уменьшить объем дополнительной информации о параметрах функции распределения. Т.к. работа алгоритма будет основываться на булевой алгебре, то в качестве критерия качества работы алгоритма удобно использовать не минимум СКО (3.2), а минимум кодового расстояния Хэмминга между кодовыми последовательностями основного и вторичного каналов 
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(3.3.1)
где 
[image: image73.wmf]x

 – кодовая последовательность основного канала, 
[image: image74.wmf]z

 – кодовая последовательность, полученная в результате замещения кодовых групп основного канала преобразованными группами вторичного канала, D[·] – операция вычисления кодового расстояния Хэмминга.
В дальнейшем в качестве последовательностей основного 
[image: image75.wmf]x

 и вторичного 
[image: image76.wmf]h

 каналов будем рассматривать сообщения с алфавитом A={0,1} с равновероятной выдачей нуля и единицы. Далее потребуем также, чтобы логическое преобразование кодовых групп вторичного канала, обеспечивающее минимизацию функционала (3.3.1.), удовлетворяло следующим свойствам:

1) Применение преобразования к кодовой группе с расстоянием до кодовых групп основного канала больше порогового должно приводить к уменьшению кодового расстояния.

2) Функция должна иметь обратную функцию, т.е. если известно, что к данной кодовой группе была применена данная функция, то применение обратной функции обеспечивает восстановление исходного значения кодовой группы.

Таким требованиям может удовлетворять бинарная функция вида:
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(3.3.2)

где
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 – i-я кодовая группа последовательности основного канала; 
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 – i-я кодовая группа последовательности вторичного канала; 
[image: image80.wmf]i

h

 – инвертированная i-я кодовая группа последовательности вторичного канала; 
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 – i-я кодовая группа преобразованной последовательности. При этом длина всех групп выбирается одинаковой и равной l.
Покажем, что такая функция (3.3.2) обеспечивает уменьшение кодового расстояния между кодовыми группами до величины меньшей или равной l/2. В начале допустим, что кодовое расстояние между группами 
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 и 
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 меньше или равно l/2, т.е. 
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. Это означает, что в группах различаются биты в половине позиций или менее. Следовательно, в рассмотренном случае инвертировать группу 
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 не нужно, что соответствует верхней строке выражения (3.3.2).

Возможен другой случай, когда кодовое расстояние между группами 
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 и 
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 больше l/2 – это значит, что в группах различаются биты более чем в половине позиций. Нетрудно видеть, что инвертирование 
[image: image88.wmf]i
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 приведет к тому, что в тех позициях, где биты различались, они будут совпадать. Т.к. таких позиций больше половины (>l/2), следовательно, результирующее кодовое расстояние будет меньше l/2. Этот случай отражен во второй строке выражения (3.3.2).

Таким образом, вышеприведенная функция (3.3.2) обеспечивает уменьшение кодового расстояния между кодовыми группами до величины меньшей или равной l/2.

3.4. Разработка алгоритма синтеза вторичного канала связи на основе избыточного кодирования.
Предложенный в предыдущем параграфе алгоритм формирования дискретного вторичного канала связи на основе нелинейного преобразования не является единственным возможным алгоритмом такого назначения. В данном параграфе предлагается другой принцип формирования дискретного вторичного канала, который основывается на применении избыточного кодирования [47]. Под избыточным кодированием будем понимать замену одного символа (бита) последовательности вторичного канала 
[image: image89.wmf]h

 на группу из нескольких символов (бит). Далее описаны правила избыточного кодирования, при выполнении которых будет обеспечено уменьшение кодового расстояния.
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